


ینوی کے چپ استمال 


(SOME APPLICATIONS OF TRIGONOMETRY) 





1ارف 


تج باب می لآپ نے ٹرکنومیٹ ر بتو ں کے پار ے میس پڑھا۔ اس باب می لآپ اکر دونو اں یل ہو کے وا لیٹرکنومیٹرسی 
کے استعال کے پار ے میں یں گے رکو میت ری تلام ونیا یں ہے جانے وا لے موٹوں میں سب ےق کم سمونوں 
ٹس سے ایک سے ۔جلی اکم نے باب 8ں کہا تاک کنیٹ یکی اہییا واس لے ہو یھ ی کیو ا سکی ضر ورسم یات 
ی تیم کات ا سک استعا لک ر ر سے ین شال کےطور پرز می نکا سیاروں اورستتاروں ے فا صلمعلوم 
کنا ٹرگنومیٹری یکا انتما ل جتخرافیراور چہاز رای یں کیک زت سے ہہوتا ےکوی ری کمک انتما قش بنا نے اورطول 
البلراورع ت البلر اق ہے ج مرو ںکا متا علو مر نے میں _ 





مرو ےکر نے وا ے گنو میٹ ر یکا اتال ص د اول س ےکر ر ے 
ہیں 19 وب صدی می بش انڈیا کے ذر یج م یڑک 
سردے ایک مڑاسردے پروجیکٹ رو کی تھا جس کے لے 
اس ونت جس کے لے اس وق ت کیک رو سب ے بڑڈے 
tede‏ سے ے ۔ 1852 کے ایک سردے کے دوران 
دنا سے سب سے اوۓے باک دریافت ہوئی۔160 کور 
سےزیادہفاصلہ برموجود چرخٹلف اٹیشمفوں ے جو یکا مشابرہ 





بو ڑ ولا 
(روے ےکا آ لرک بنیادٹرکنومیٹری کے اصواوں پر ہے 
کیاگیا.1856 یی اس چو لی کا نام ر چا الور یٹ کے نام گر کرنے وا کو کی بداو ںی 07 
پررکھاگھیا شس نے سب سے مل ا یو ڈو اش سکا اتال میس استعمال موتا ے ) 
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220 رخ 


کیا تھا (ضص لی شک لکود کے )روڈ لاٹ اب عام لوگوں کے د کے کے لے دہرادون ٹیل وائ سرد ےآف ان یا 
کے یو زم یس ر تھے و ے یں ۔ 





کرنے میں استعال ہوٹی ے۔ 
2 لتر ہاں او رفا صل 
آ ہے ممل با بک کل 8.1 غو رییے ج وکل 1 9 میس دوباردبنئ یگئی ے۔ 
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ڑاوں ارتا کے 
ا E E‏ 





گل1.و 

اکل میں خیان ۸ جوطال ب رک یک سے بنا رک چو ی کین کیا ہے ایر تکہلا تا سے طالب م میا کی چو 
کو در پاے۔ نی یرت سے انف خو باز اد ہے € 8۸ے طالب مک گے سے بینارکی چو یکا زاد ہار تھا ہلا تا سے ۔ 

اط ر سے نوا یرت وہ ہے ج کی مشاہر یآ کید سے کی سکومشاہردجدد ہابت گناہ تا ۔ وکے جانے 
وا ےن کا زاو یاقا وہ اد یے ے جنول یرت ای خیط سے بنا تا ے ج بک اصیرتکا اتی یول کے او ہوتا سے 
ی ای عالت جب ؟ کی یرکو د نے کے ے او پک طرف دک ہیں۔ 

اب لو بی دی ای صورت حال غو رک ۔ کی نی ہوئی اال دک کے دوس رک بیط فم وجورایک منرر 
کی سر جیوں پر کے ایک پچھولوں سک ےکی کو د پور سے ہیں ۔اس حاات میں نع اصیرت ای لیول سے ہے سے ۔ الس حالت 
ارت ےا خط بر بن زاویرے ج بک دہ قطراففی خط ے ہے وشن ایی عالت ننس میس یی ںی یرکو کے کے 
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ٹکنومیٹری کے پا تال تس 





کل رو 


لئ کرو نکو ہچ ےکی طرف جانا متا ے( شل دور کے( 

ا بآ پشکل3 9م لآسالی سے ل یرت اور ای سے ہے زاو ہیی شاخ یکر کت ہیں کیا ہے ز ادیے ھکد ے یا 
زاوىارفاغ؟ 

آوئے دوبار وکل 9.1 فو رکرتے ہیں رار انف کے ہو ےآ پک بینار دوع کی اوی ی محلو مکرنا جا ے 
بآ پل ںان پچروں کی ضرورت ہوگی؟ آ پکومنررجڈ 2 ت 





ت کک نس تست ات س س سے سس س و .چ 


سم 
ee‏ 
+جھ 


شملو و 
(ؤ طالب م بینار کے با سے سے جس فاصلہ کےا ےن 0 
:انارک جو لی کازادےىارلأ BAC‏ 
() طا height‏ )او( ۸ 
ی ے ہوے ایو یکی یں با س معلوم یں ۔آپ بینارکی ا وچا ی یط رح معلومکر یں ے؟ 
J‏ میں *BD = AEJlCD = CB + BD‏ کےطا ب مکی اونا ے۔ 
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30 ری 
Bc‏ معلو کر نے کے لئے یم ۴ء با ہد ے یٹ رکنومیٹر کس تو ں کا استعا لکرس کے _ 
ضفلث ۸8B‏ یں .ہد ے سے J‏ لع ہے۔ اب چپ رکون ی ومز لدت تم اسما لکر کے ہیں ؟ ان یل 
ےلرک ای یہت ےجس کے وون د ر یں یں معلوم ہیں او رای کو میں محلو مکرنا ے؟ ایی بیس ںی ق۸ cot Altan‏ 
ا ۰“ سو 
اس لے <۸ ھا ی مہ 0۸ و / 1 ۱ 
رہگیں0 8ا ے۔ ۱ گر 
اھ BC‏ کے پآ پک ہنا رک او نیا ی جا ۓگی۔ 
اہر پٹ کے کے ل کشر م کرٹ لو ں کوک لک ےکر ے ہیں۔ 
شال 1 : ایک ٹا وراحمالی طور ےکر اڈ ڑا ے کرات رک نقط سے 
جو ٹاور کے پاب سے 1.5 کی مم ر کے فاصلہ پر سے فاو رک زاو 
نا60۰ ے۔ نا ورکی او ٹیا معلوم کے _ 
کل :سب سے پیل ہم اس مل ہکوظاہرکر نے کے لے اسیک سنا ہکم ڈ کی 
گرام نے میں (شل ےو رگے) یہاں AB‏ ٹاو رکو اہ ر کرت 92 
C8‏ اور ا لق ےک نا صل سے اور ج0 ۸ے زاو یہار تقاغ یں ٹاورکی او ٹیا ن چم معلو مکی ہے۔ من بد ۸C8‏ ایک 





شلث ے جو3 رام ے۔ 
ات tan E‏ 
BÛ ٠‏ 
AB‏ 
3 


جن 15/3= AB‏ 
ا رح سے ٹا ورک او نچا 15/3 میٹرے۔ 
مال 2 :ایک اکیٹ راک و نکو 5 مم راو ےکی کے ای کے میس ہو کسی خرا یکو دو رکرنا ے اا کا مکوانام دینے کے 
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رکو می ری کے پا ستعمال 


لئ ا سک و کے کے اوپرکی حص 3 1ی ٹی مم ہے ہو تا ے (شھل و 
وک )اس سر یکی ہا یکی مون پا ے جوا خط سے *60 کازادیہ یناے 
ہے ا ےلو متا تک یہو ا دی معلوم سے وک 
ای سے ری یکا ایی دوک بر کے 3ھ 3یہ نے کے ہیں _ 
ا کل 5 و میں الیک نک کے ۸5 کے نوہ یہو رک 

اس ل7 3مم ٹر ٹر )5-1.3( = BD =AD- AB‏ 

یا BC‏ ر ہرک رتا ہے :میں ا کی اسبائی محلو م کی ہے یجن 
7 ۶ شل ث )85 کور 

ات کیا آپ سو کت ہیں کرک ن ی کرادت کو کیا ہا ے؟ 

بے 60 510 ونا چا سے 

ل 3ے 7 i‏ ظط 


BC 
3.7 x<2 


اس ےر BC = = 4.28m‏ 
ی سی یکی بای 28 کی بیز ے_ 


= cot 60° = 
BD 


ب 3 

NLD 

تق 

اس لے وہ زی کے پا ےک وکیے سے 2.14 مم کے فا صل پر کے ۔ 
شال 5:3 مرو تیا مر ایی ایک کی ے 28.5 میٹ ر کے فاصلہ بر 





ہے ا کی اکھد ےکی کے اوپرکی حص کا زاویےارشاں 45ے ی کا ی سے 


دیچائی عام مج ؟ 


۳ یہاں 8B‏ ۸ ایک ہئی ےء ٥٥‏ مشاپر اور ۴ D5‏ ۸ ے زاوے 


2019-0 


IR 








224 را 
رشان( کی 6.ور کے( 
اب ا رے لے 1.5+ AB = AE + BE= AE‏ 
اور پٹ 28.5 = DE = CB‏ 

یہد ملو م کر نے کے لے م ایی ےک وم زک نہ کو لے ہیں جس میس ع۸ اور ع٥‏ وونوں شای ہوں۔آ کے زاوی 
tangent ll‏ ہے گے۔ 


tan ےی‎ 
DE 


ا 
ای 285 = AE‏ 
اس لن کی ا ونیا س0 3= مم (1.5+ 28.5) = (3 ۸ ے۔ 
شال 4: زین رای تق سے 10 مسراو ی ایک بن کک اد ارتا غ 30ے بل ڈگ کھت رنڈ ےکا ایک لول 
کا گیا شڈ ے کے بول کےاوپ رک ےک نقظہ سے اد رانا ع45۰ بے کے بول کی او نھان اور بل ڑگ کا نقطہ 
ےنا صلمعلوم نے( آپ 1.732 = لہ ے عة ہیں )۔ 
کل :کل 7 و میس دہ لیڈ کک اونچائی ×00 جن ے کے بر لکی اومجا وتا رکرتا ے۔ ادر کن پرد گیا نت ے ۔ 
وٹ بی کہ یہاں دوقائم شلث ہیں ۶۸8 اور P۸‏ یٹس میں مجننڑے کے او لکی او تیان محلو م کر فی ےن 58 اور 
بل تن ک کا نہ م ےن صا کی محلو مرن PA‏ 
کیوک ہم جا نے ہی ںکہ بن کک او نچا ۸8 ے اس لئ یم متام مت ٥۸8‏ فو ر ے ہیں۔ 
نے م n E‏ ر 
AP FTV;‏ 
٢.٦‏ 
ن سی 
اں لسۓ 10/3= ۸۶ 
سیم ے بلڑ ےکنا صل 17.327 = 10/301 
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یری کے پر اتال 223 


2 برا گے فرش ش کر تے AD = (10 + Xm DB = xm?‏ 








AD 10+ x 
tan 48 = .D PAD/ اے فا‎ 
AP 103 ل‎ 8 
10 + x 
1 اگ لس‎ 
103 سے‎ 
x =10(3 ۰ |-_-2 5 


اس لے جنبڑے کے بولک ا ونیا 132 یٹرے۔ 
مثا ل5: ایی جح زین کے ایی ٹاو رک چھائی 0 در 


وما ہے جب سورر کا راغ 609 سے 309و جات کے 


تاور اوضحا کی معلوم کے _ 
کل :کل ع میس ھ۸ ٹا ورکو اون ٹاو ری تچھائ کی ا 

DO ۸ o 
سے‎ 40m ج-۔‎ ٢ B کوظاہرکرتا سے جب سور جع کا ا نا٥60 وتا ےی ھا‎ 
ب ناو کی ول کا زاوی ارا *60ے اور58 لوو‎ 1 


پ تھا وہ ہا ی ے جب زاو با رفا '0دے۔ 
اب ماع BC bex msl AB beh mË‏ ہے سوال کے مطا لن 0۷00 جا 40 lj‏ 
اں لے DB = (40 + x)m‏ 


اب ار ے پا س د وتا م شلث ۸00 اور ۸10 ہیں 
AB‏ 





tan 60°= گت‎ 1 

JA ABC‏ کک 
0 کے 3/ (1) 

XA 

AB 

tan 30°= گے‎ 
JA ABC 
1 ر‎ ۱ 

2 B® ن‎ 


2019-0 


226 رک 

گل(1)ے مارے پاے 3ل 

ا پر رو( ہیں ر کے پر میں ا مل ہوتاے (۔۔ چ ۸۵"( ۵/) کو = 

تی 20 

اس لے 203 

اس لے اورک اوضحائی 20/300 ے۔ 
مال 6: 8 می اورک ایک( کات )بل کک ت اور باب یکا ای کٹ رمنزلہ ارت سے زاویہ ےکا باالترتحیب 
اور 45 ےک رما مار تک او نجائی اوردوفوں تمارنوں کے درمیان فا صا علوم یی _ 
صل :ثلو یں 6 کش رمزل ارت 8۸8 میٹ راوگی 
رن ککو ھا رکرتا سے جھاری وپ ی یھر متو مار کی ا وضیائی معلوم 
کمرپی سے ن ٥C‏ کی اور دونوں تمارنوں کے درمیان فا صل من 
۸ محلو مکرنا سے شک لکو 1 گور سے د کے مشاہ کک ےک 8 
ایک تاح ے جومتو ازی خطو ر ٥او‏ اج کو کرتا سے این لئے 
0ے اور 5 PB‏ ے اول اوہ ں اور ای لئے مساوق میں اس 





لے "80-0ےای طرح 0=45° PA‏ تام شلث 50ص 
مار ےا کے 


PD 1 
-— = tan 30°= == | BD = 
BD م۲۲۷۵‎ 


تام مخلث 0 P۸‏ یی ہمارے پا کے 
tan 43“ - 1‏ 9ت 
AC‏ 


PC = AC س‎ 
PD + DC = AC JI PC = PD + DC رر‎ 


DPD + 8 = BD = PD V3 ls le 100-۸ B= 8 IAC = BD Ma‏ گیوں؟) 
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گنوی ری کے پیج اتال 27 


(8)/3+۱ ےمم 


BI ۳ر ری‎ gl 


ا کنر تول کیاکی اوتیائی ۱( ۷3 + 4(3 = [4(N3 +1) + 8m‏ 
اور وولو ں عا رلڑں ےد رمان فا صل )m.‏ ¥3 4)3 


شال 7: وریا کے او بر ے پر ایک نقط ے در بإ کے دوکنارو ںکا زادیے چوک پا ال ریب *30اور 42 چ ۔اگر کی 
کناروں ےا و یاف 3 مم ےاو ور یاک چوڑائی معلوم سی _ 


تل کا ا ےل 
کناروں رمو چو ونقطو ںکو ظا ہرکر تے ہین اس لئے 
یا کی چوڑائی ے ٥‏ بے کے اور 3 می رکی 
اونجاٹی پر ایک نقطہ سے سن 3م = 00 ماری 9.10 
دی دورما گی چوڑائی معلو م کر نے میں سے جوک 
A BÛ APB‏ کہہے 

اب 03+ م۸ - ط۸ 


تام شلث ۸P5‏ 0د دے 





PD 
ال کت3068‎ 
an ۸D 81 


ا ا 
AD=3N 34 FAD‏ مر 
مز یرقم ش لث P85‏ ل45 = 8 ے ءا ے3 = _BD = PD‏ 
اب )3 + 3(1 = 3/3 +3= AB=BD+AD‏ 


ا لئ دیا کڈ ا ے1 + 233ر 
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228 ان 


9.1 

3 سر س کا ای کآریشٹ 20 میٹ رگ ایک ی پہ چ گیا ے جوکہ ایک 
اعا لول کے او یرگ سرے اور ہے کرات سے اس رع بندڑگی 
ےکس می کوک مول یں ے پا ل کی اوضیائی معلوم یی اکر 
ری کے ذز رز مین پر بٹازاوے30°ے( کی ررور کے( 

2 طوفا نکی وج ے ایک درخ ت ٹو گیا اور ا کا ٹوا ہوا حص ای 9.11 
مر چک کے اک اوی حص ہز مین سے کچھ وک مر 30٥‏ کا زاویہ بناتا 
ہے۔درخت کے گے حص ہے ال مق ط کا فا صل جہہاں درخ تکا اپ رکی حص جوز می۲ نکوکھوتاے۔ وہ 8 ب ےلو ورشت 
کی تیان معلوم کے ۔ 

3۔ ای یکن ریم نے بچوں کے لئ ایک پا دک یں دول کڈ روں کے لان ےکا خصو ہے نایا 5 ال کم عم رکے ہیں 
کے لے اس نے اس لاڈ رکوٹوقیت دی جس کی اونھائی 1۰5 جیٹراو ہی ے اور وہ ز لن سے *30 کا زاویے بنا سے 
ج بک مہ بڑے یول کے لے ے ہنی میٹراو گی ایک سی وای لاڈ رجا وی سے جو زین سے ٭60 کا زاوہے بنا 
ے۔ وولو ں لاڈ روں کی علوم کے 

4 ن اہی نط جوٹاور کے ابی ے30 “ی یر کے فاصلہ پ سے ز مین ئ2 ۳ کا زاوی ےا رشا '0دے- 
اورک او تیان معلوم ي _ 

5_ ایک پچنگ ز مین سے 60 راو نھان پراڑردی ے پچنک سے جڑ ی ڈور عا ری طور پرز مین بای قط سے بان دہ دک 
کی ےڈ ورکا زین بر جک 60 ےڈ ورک لای علوم کے یہ مات ہو ئے انور بمو ل ہیں ے_ 

6 1.5 میٹراوضچاٹی کا ایک رک306 سملاو ہی ایک کارت سے پچحدفا سل ہکم اے۔ بے ہیس و ہار تکی طرف بڑھتا ے 
اکآ کک عمار کی ھت سے ز اد بہار نفا 30° سے بڑ بک *60 ہو جانا ہے ۔ اس کے ذ ر عمار ت کک ےکی 
گیا فا صلہمعلوم بے _ 

7 زین پرموجود ایک نقطہ سے 20 مسراو ری ایگ نمارت کے اوہہ کشر یات کے ایک ٹاور کے کے اور او ری 
سرےکازاد یبا تھا باتیب 45° ادر 60٥‏ ہے۔ نا ورکی او تیان معلوم کے _ 
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8-۔ 6 میٹ نا ای کم ایک ا ےکی او ړک چون ا مو جود ایک نہ سے تمہ کے او ری صر ےک 
زاوی ارتا *60اوراس مقط ے یا ی کےا د ړک ےک زاد ارتا بے پا بہکی او تیان معلوم یی _ 

9_ ایی تیار تک چ ت کا ایک ٹا ور کے پا سے زاد یراہتشا ں٥30‏ ےاورکھا رت کے پا ہے سے ٹاو رکی چو لی کا زاوی ارفا 
60۳ ے۔ اکر ٹاو ری او یا 50 میشرہونو مار تکی اوضحاکی معلوم کے _ 

0۔ ماو اوی توں وا ے وو لول ایک زک کے دوفو ں طرف کے ہیں ء ج80 سر چو ڈگ ےرک کے و میں 
ایک نقط ے وولوں لو ل کا زاو ارتا *60 اور*30 
ہے دوفوں بل کی اوضچاٹی اورا ینتک لول ےفاصلہ 
معلوم ي _ 

1۔ ۲.٢٦‏ 6 ایک ٹادر ایک ہر ےکتارے پ رکھڑراے۔ 
دوسر ےکنارے پر ایک نقطہ جوٹاور کے باک ملف 
مت میں ےٹاورکی وٹ یکا زاویہارفاغٔ*60 ےاں 
نظ او رٹاو کے پا یکو ملانے وانے خخط پر ایک اورنقطہ گل 9.12 

ج لے نظ سے 20 ب کے فاصلہ ہے سے ۔ٹاورکی چو لی کا زا ویار تھا 30٥‏ ہے(شکل13 ود کے ) تاور اوخالی 
اور ہرکی چوڑائی معلوم کے _ 

2۔ ےرک یت ارت E‏ ونیک زاد یا رتھاں60° اراک کے باب کا زاد ہہ کاو 45° ے۔ ٹاو رک 

اونیائی معلوم ي _ 


3- کثررے 5 مہرد نجائی پروا ایک لاٹ او کی مت ے دوپا لی کے چہازوں کا زاویہ کہ با ال رب 


A 





a ٢ 


0ور *45 ے۔اگم ایک از الیل دوسرے باز کے کے ے اور دوفوںل لاٹ اوس کے ایک بی طرف ہی ںو 
دووں کےورمیان فا صل علوم ہے _ 

4 2 اد گی ایک اک اڑا ہوا غیارہ د یلما جو ہوا کےساتجھ ای طور پر یک خط میس رک یکر ر سے اورز بین سے 
73 می اوضچائی بے سے کی لے ا غبار ہک یکی آکھھ سے راد یہار تھا 60ے اور وقت بد زاو ارتا 
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20 ر 
کر 0° کا ہوجاتا ے( کل 9.13 ر گے )وق ے س 27 
دوران ارہ کے ذ ریچ ےےل گیانا ص لوم ی _ کک 
5 اہ قوی شا راہ سیر صا ایی ٹاور بر جاکرنخ موف ے yT‏ 
ٹاورکی چوئی 2 ٹا ہواای کش *30 کے اوی جار o‏ 
ای کا رک مشابد ہکرتا ے جج بیلساں رشا ر ے اس تاور | | 
کی طرف ب نی پآ ری سے چ ہیی کے بح رکا رکا 
زاو ےکا 605 وچا نا سے ۔ ا ففظہ سے ٹاور کے ہا یمک کے می ں کا ر کے ذ ر ےےل کیا وف معلوم کے _ 
6۔ ٹاورکی چو ی کا ووأقطوں سے جو اور کے پایہ سے ایک بی وز تیم میس باالتر تیب ہہ میراور 9 میشرکے فاصلہ بے ہیں ء 
زادی رارقا مکی ہیں غاب کچ ےک ٹاو رکی اومھائی 6 میٹرہے۔ 
3خاصم 
اس باب می لآ پ نے مت درج ویلب یں کیکھیل: 
1۔ () خیااصیرت دوخیطے جو مشا ہد یآکھھ ےا کے ذ ریت د کے جانے والی تھے کے درمیا نکھیناجا نا ہے۔ 
ذ1ا زادارتھا می ےکا سکودسکھنا ے وہ زاویے سے وخ اصیرت انی خط کے سات بنا جا سے جب تق ول 
اوک طرف ہوا ےی اسے جب تم کی کور بن کے لے اپنے مرکواد ےکی طرف اٹھاتے ہیں۔ 
111 کی ےکا زاویے کاو سکود یھنا ے دہ زاومہ ے جوخ طط اصیرت الف خی کے سا تھ ہنا ا سے جب بای لیول 
کے ہن ےکی طرف بڑھتنا ےش اس عالت می کی کو وک کے ے ہم اپنے مرکو یکا ے ہیں ۔ 
2_ یت کی اوضچائی اورا مہا یاو ہہت دوریی بر موجوداشیا کے ورمیان فا صلو ںکوٹرکن میرک بتو ںکی رو سےمعلوم 
کیا جاسکت ہے۔ 
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